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MOTIVACIÓN TOPOLÓGICA

CUANTALES Retículos introducidos
para tratar con

LOCALES generalización del ideal de conjuntos abiertos deun

espacio topológico y
RETÍCULOS MULTIPUCATWOS DE IDEACES

de la Teoría de anillos y
Análisis funcional e9 álgebras

y de von Neumann

R FUGG 1997 Espacios topológicos vistos como

espacios pseudo métricos donde las distancias toman

valores INO en o too sino en un cuartal adecuado
construído a partir de la topología



MOTWACIÓN MODELO TEÓRICA

4 Shelah Stern 70 s Mal comportamiento delos espaciosde
Banach lógica de segundo orden de relaciones binarias

Chang Keister 60 s Henson Io vino 90s
Ben Yaacov et al 2000 s Lógica continua

E Hirvonen Hyttinen Villaveces Z Boney Z 2000 s oso's
Clases elementales abstractas MÉTRICAS

Flum Ziegler Kucera Pillay 180 s Teoría demodelos

para estructuras topológicas algebraicas Módulos
4 Law vere 70 s Marco CATEGÓRICO para una lógica
con valores de verdad generalizados para estudiarespaciosmétricos
Liebermann Rosická Z 2023 Generalización de



Clases elentales abstractas métricas con distancias tomando
valores en un co cuartal cuartal de Flagg

DEFINICIONES BÁSICAS

DEFNIción Sea V un retículo completo Dados α PEV
decimos que α está TOTALMENTE POR DEBAJO de β α Lp
si si SEV y p VS entonces existe 8 ES tal que
8 VS

β s
r

α
DEFINICIÓN Un CUANTAL CONMUTATIVOCON UNIDAD Consiste de

W CV 1 donde V es un retículo completo



V 1 es un Monoideconmutativo y distribuye con

respecto a supremos arbitrarios

Un CO CUANTA cuartal de Flagg consiste de una tupla

V t 0 donde V y V y 2

es os cuartal connotativo con unidad donde y
0 4
DEFINICIÓN Un co cuartal se dice COMPLETAMENTE

CONSTRUCTIVAMENTE DISTRIBUTIVO CC D Ssi para todo aEV

a bev asb
Un VALUE Co WANTAL Y es un co cuartal C C D talque

0 α y



E Si f f EV satisfaces 02 S S entonces 04818

EJEMPLOS 1 2 20,1 ta 0 1

2 I 0,1 tor
3 Locas UBRES Dado Ron conjunto

x YE Psn R YEX XE Psn R
A CR PE P Psn R EP Inem 8 EP

RIR M PanCR 2 es un value co cuartal

CASOQUENOS INTERESA X 2 espacio topológico

R 2



ESPACIOS DE CONTINUIDAD

DERWICIÓN Dados conjunto un value co cuartal y
d XXX V decimos

que X d es un U espacio de

continuidad Sso

reflexividad
paratodo EX dix 11 0

transitividad
para
todo y ZEX

dex g dos 7 d 7 7

DEFINICIÓN Dados X d un U espacio decontinuidad EX
y EENT SEN 0453

B 7 JEX de g LE

2a topología inducida por X d



TEOREMA Flagg 1997 Cualquier espacio topológico X 2 es

topológicamente equivalente al 2 e pecio de continuidad

X 2a donde d XX R 2 estádefinida por

dia b AEPain a paratodoUEA aEU implica bell

IDEA Fijado 7 E Prin 2 y EX
notemos

que Byz x A UE 7 En

CLAVES Bacas x
pepinos

formen una base para

OLP ssi para algún 7CPanca PE 7

JEX y FEPrince YEByas x s si Fed g



HARAUNA TEORÍA DE MODELOS

LENGUAJE DE PRIMERORDEN L Símbolosde función Lg
relación Lp y constante Lg

2 ESTRUCTURA M M
m EL

REIR RM M

F Eff Fm M M

cele MEM

OBSERVACIÓN RMEMK se puede representar usando su



fanión característica
4pm M 20,1

Si FER
si x ̅ RM

LÓGICA CONTINUA Fijemos M d un espacio métrico

completo
CLAVE Valores deverdad en 0,1 qué tan lejos

estamos de la verdad

RKE fr m R M 0,1
uniformemente continua

RMá 0 a ERM



Y ESTRUCTURAS CONTINUAS Fijo M d MM 4 un

N espacio de continuidad definimos una f estructura continua

M M d ME f de maneraanáloga como en Lógica
Continua

Rke fr mo R M N
uniformemente continua

QUÉTAN DIFERENTE ES LO OBTENIDO DE LA LÓGICA CONTINUA

TEOREMA Reyes 2 Si N es un value co cuartal

Co Girard se satisface la propiedad de cadenas
elementales contable



PROPOSICIÓN Reyes 2 Seg Ves un co cuartalque tiene

restos y es un W
dominio junto asu topología simétrros i e

tomar la sinetización de d a Dado Midi ies una

sucesión de I espaciosde continuidad

I Mi da es un V espaciode continuidad donde

d exilios 9 ios KY Iti Si D ultratiltro
sobre I

TEOREMA Teoremade tos Regez 2 Si 4 x ̅ es una

E fórmula y Catilios no Lai lies EsMis

GEM La'ilias os Cailias 4 a a

COROLARIO Esta lógica satisface COMPADAD



TEOREMA Iovino 2001 INO existe una lógica para
estructuras analíticas que

entienda propiante ala lógica
continua que satisfagan la propiedad

de cadenas elementales

y compacidad

LÓGACONTINUA II 10,1 0

Y value co cuartal co Girard Y dominio con restas

PREGUNTA Si quitamos algunade estas condiciones adicionales

eg 0 too INO es 4 dominio qué tipo de

lógica obtenemos
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